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Tentan réttas och bedéms anonymt. Skriv tentamenskoden tydligt pa placeringslista och samtliga
inldimnade papper. Fyll i omslaget ordentligt.

Skriv tydliga, utforliga losningar. Fér godként pa tentan (betyg 3) krdvs minst 20 poidng. Fér betyg 4 resp. 5
krivs minst 32 resp. 42 poing. Losningar ldggs ut pa kursens hemsida. Resultat meddelas via Ladok . Lycka till!

1. Berédkna foljande integraler

(a) / (¢ +1)cos(2z)dz  (b) / Vidr (o) / _drse

2+ —6
2. Beriikna arean av det omrade som begrinsas av kurvorna y = 22 — 1 och y = % — 2% - 2z.

3. Los foljande differentialekvationer

(a) v + 4y + 4y = 2.
(b) xy’ — 2y = 22%, y(1) = 0.
(¢) zyy' =5.

4. Antalet myror som bor i en myrstack kan beskrivas med den sa kallade logistiska modellen

P(t) = rP(t)(l - PI(;))

dar P(t) > 0 &r antal myror vid tiden ¢ métt i dagar, konstanten r &r en reproduktions-
parameter och konstanten K > 0 begréinsar tillvixten pa grund av brist pa mat etc.

(a) Bestdm antal myror som bor i stacken som en funktion av tiden om man antar att
antalet myror dr Py vid ¢ = 0.

(b) Hur manga myror bor i stacken efter lang tid (t — oco) under samma forutsidttningar
som i (a)?

5. Visa med induktion att det for varje positivt heltal n giller att

n
> (@2k+1)=n(n+2)
k=1
6. En geometrisk talfoljd aq,ao,... dr sadan att ag = 6 och a5 = %. Avgor om serien
o0
>
k=1
ar konvergent, och bestdm i sa fall dess summa.

7. Visa att om f(z) dr kontinuerlig pa ett intervall I och om F(z) och G(z) &r primitiva
funktioner till f(z) pa I, sa &r G(z) = F(z) + C for nagon konstant C.

8. Formulera och bevisa formeln for en geometrisk summa.

(6p)

(6p)

(4p)

(4p)

(4p)



