Analys i en variabel for Z och TD, TMV138/181

Ovningstentamen nr 2, januari 2019

Till uppgifterna 1 — 3 skall svar och lI6sningar anges pa ett sérskilt blad som medféljer tesen. Bara
kortfattade motiveringar kravs.

1. Berdkna foljande integraler (9p)
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2. Avgoér om foljande serier ar konvergenta (6p)
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3. Bestdm alla l6sningar till féljande differentialekvationer (6p)
a. y +sinx-y=e“s”%, y(%) =1

b. y'+2y' +2y=3e"*

Till uppgifterna 4 — 9 skall 16sningen atféljas av tydliga motiveringar

4. Berakna volymen av det omrade som har som bas en kvadrat i (x,y)-planet
med hoérn i punkterna (1,0), (0,1), (-1,0) samt (0,-1).
Snitt i rat vinkel mot x-axeln bildar halvcirklar. (6p)
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Bestdm alla x sddana att serien Yo, n blir konvergent. (6p)
Visa att den generaliserade integralen [ = food—x ar konvergent
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och tilloch medatt I < 1. (6p)

Lat f(x) = (sinx?) - In(1 — x3) - arctan(x + x?)
Bestam D (0) (6p)

a. Formulera och bevisa kvotkriteriet fér positiva serier.
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b. Visaattoma, > 0 och = > mfor allan sé ar Y-, a, divergent,
n
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till exempel genom att betrakta serien Yo b, dar b, = na, (7p)



